
Національний центр «Мала академія наук України» 

Київський національний університет імені Тараса Шевченка  

Завдання ІІ етапу Всеукраїнської олімпіади з математики 2025-2026 н.р. 

 

9 клас  
 

«Вчити себе самого – благородна справа, 

але ще більш благородна  – вчити інших; 

 до речі, останнє куди легше». 

Марк Твен 

 

9.1. Додатні числа 𝑎 та 𝑏 задовольняють умову: 
𝑎 − 1

𝑏 − 1
+

𝑎

𝑏
+

𝑎 + 1

𝑏 + 1
= 3. 

Чи обов’язково звідси випливає, що 𝑎 = 𝑏?  
 

9.2. Скількома способами можна в один рядок записати у деякому 

порядку числа 1, 2, … , 10 так, щоб усі прості числа йшли зліва 

направо у порядку зростання, а усі складені числа – у порядку 

спадання? Наприклад, розстановка чисел 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 – 

умову не задовольняє, а розстановка 1, 2, 3, 5, 7, 10, 9, 8, 6, 4 – 

задовольняє.  
 

9.3. Всередині гострокутного трикутника 𝐴𝐵𝐶 обрано точку 𝑃, а 

на сторонах 𝐴𝐶 та 𝐴𝐵 – точки 𝑌 та 𝑍 відповідно так, що 𝑃𝐴 = 𝑃𝑌 =
𝑃𝑍. На відрізку 𝐵𝐶 знайшлася така точка 𝑋, що ∠ 𝑋𝑍𝑃 =  ∠𝐴𝐵𝐶  
та ∠𝑋𝑌𝑃 =  ∠𝐴𝐶𝐵. Доведіть, що 𝐴𝑋 – висота ∆𝐴𝐵𝐶. 
 

9.4. Додатні числа 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 є довжинами сторін деякого, не 

обов’язково опуклого, чотирикутника. Чому може дорівнювати 

найбільше можливе значення виразу 
(𝑎 + 𝑏 + 𝑐 − 𝑑)(𝑏 + 𝑐 + 𝑑 − 𝑎)(𝑐 + 𝑑 + 𝑎 − 𝑏)(𝑑 + 𝑎 + 𝑏 − 𝑐)

(𝑎 + 𝑏)(𝑏 + 𝑐)(𝑐 + 𝑑)(𝑑 + 𝑎)
? 

 

9.5. Знайдіть усі трійки цілих невід’ємних чисел (𝑚, 𝑛, 𝑘), що 

задовольняють рівності 2(2𝑚) + 3𝑛 + 15 = 𝑘2 . 
 

На виконання завдання відводиться 4 години    17 січня 2026 р. 

Кожна задача оцінюється в 7 балів 
 

https://mon.gov.ua/ua/osvita/pozashkilna-osvita/derzhavni-centri-pozashkilnoyi-osviti/mala-akademiya-nauk-ukrayini
https://mon.gov.ua/ua/osvita/pozashkilna-osvita/derzhavni-centri-pozashkilnoyi-osviti/mala-akademiya-nauk-ukrayini


Національний центр «Мала академія наук України» 

Київський національний університет імені Тараса Шевченка  

Завдання ІІ етапу Всеукраїнської олімпіади з математики 2025-2026 н.р. 

 

9 клас  
 

«Вчити себе самого – благородна справа, 

але ще більш благородна  – вчити інших; 

 до речі, останнє куди легше». 

Марк Твен 

 

9.1. Додатні числа 𝑎 та 𝑏 задовольняють умову: 
𝑎 − 1

𝑏 − 1
+

𝑎

𝑏
+

𝑎 + 1

𝑏 + 1
= 3. 

Чи обов’язково звідси випливає, що 𝑎 = 𝑏?  
 

9.2. Скількома способами можна в один рядок записати у деякому 

порядку числа 1, 2, … , 10 так, щоб усі прості числа йшли зліва 

направо у порядку зростання, а усі складені числа – у порядку 

спадання? Наприклад, розстановка чисел 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 – 

умову не задовольняє, а розстановка 1, 2, 3, 5, 7, 10, 9, 8, 6, 4 – 

задовольняє.  
 

9.3. Всередині гострокутного трикутника 𝐴𝐵𝐶 обрано точку 𝑃, а 

на сторонах 𝐴𝐶 та 𝐴𝐵 – точки 𝑌 та 𝑍 відповідно так, що 𝑃𝐴 = 𝑃𝑌 =
𝑃𝑍. На відрізку 𝐵𝐶 знайшлася така точка 𝑋, що ∠ 𝑋𝑍𝑃 =  ∠𝐴𝐵𝐶  
та ∠𝑋𝑌𝑃 =  ∠𝐴𝐶𝐵. Доведіть, що 𝐴𝑋 – висота ∆𝐴𝐵𝐶. 
 

9.4. Додатні числа 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 є довжинами сторін деякого, не 

обов’язково опуклого, чотирикутника. Чому може дорівнювати 

найбільше можливе значення виразу 
(𝑎 + 𝑏 + 𝑐 − 𝑑)(𝑏 + 𝑐 + 𝑑 − 𝑎)(𝑐 + 𝑑 + 𝑎 − 𝑏)(𝑑 + 𝑎 + 𝑏 − 𝑐)

(𝑎 + 𝑏)(𝑏 + 𝑐)(𝑐 + 𝑑)(𝑑 + 𝑎)
? 

 

9.5. Знайдіть усі трійки цілих невід’ємних чисел (𝑚, 𝑛, 𝑘), що 

задовольняють рівності 2(2𝑚) + 3𝑛 + 15 = 𝑘2 . 
 

На виконання завдання відводиться 4 години    17 січня 2026 р. 

Кожна задача оцінюється в 7 балів 
 

https://mon.gov.ua/ua/osvita/pozashkilna-osvita/derzhavni-centri-pozashkilnoyi-osviti/mala-akademiya-nauk-ukrayini
https://mon.gov.ua/ua/osvita/pozashkilna-osvita/derzhavni-centri-pozashkilnoyi-osviti/mala-akademiya-nauk-ukrayini

